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1 Introduction

Fact Bourbaki
R Nath normal domain
Mi fg torsion free R module of rank r 0

とすると
ヨ
4 1で い M and な idealof

Rest0 が M I 10 is exact

6 4
Bourbaki sequenceof M Bourbaki idealof M

Philosophy
加群 M の性質は Bourbaki ideal I に 遺伝する



実際に の cohomologyの 消滅 問題
の hypersurface環上の MCM加群解析
の Hilbert function
の Rees algebras of modules

i
等への 様々な応用がある

REMee o Bourbaki seq は M になっ2 unique では ない
o Bourbaki idealも uniqueでは ない

aim of this talks
Mi fg R mad
Fi fg free R mod ee 2

R linear Yi Ft M が 与えられているとする

このとき sequence 0 - Ff M t Coker4 - 10 が

Bourbaki seq を 導くかどうかの 判定法

また Bourbaki seq が 与えられたとき
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以下 常に R は Nath normaldomain とする

2 Preliminaries
Mi fg Rind とする

km2.1 0 F M It 0 i Bourbaki sequence
とすると 次 が正しい

a ftp I 22 M 2 F I
b Ri UFD ftp I 22 に とり直せる

lem2.2 次 が正しい
a
MiTorsimfneeftf iQCD pMisiuj Yx 1 - が

F As Me A R
H ヨ o M 1 F

Ig free

に canonicalmap M M is iuj

b Mi reflexive 幽 Mt M is bij
に ヨ o M 1 F G

f g free Rind ales



Them23 R 一品Rn standard graded
Nath normaldomain
with dimR 22

Ro infinite field
M fg tenfree graded Rmod

of rank NO.
とする

も
このとき R ュ Mの 次数 付生成系のdegreeの中で最大のが

に対して
ヨ Ii graded ideal of R 日 me

s to Rいた t Mm I m no



3 Characterization of Bourbaki see

Them3 IM if g ref R mod ofrank r so a

o M IF X 10 を In fix な
fifa in free

このとき R linear 4 RM M に対して 次が同値

a on R then Coker4 10

provides a Bourbaki seq

b ftp.IImlio 4 22

更に R が UFD なら b は 次 と 同値
ら gcd In lion 1



Ex 3.2 R Kay Z poly として

0 Rに3 -
剛 R1が

信 旻沙
RHP 1 R 10

ikoszulcpxofx ge を考える

Z 28 Im信 旻 寺 とおく

た は fg ref graded R mod of rank 2 である

このとき 4 ga
と R は い た ーくたが eines eine

Y let tens teens t senses
G Ca GK とおくと

o t R は Zz at Coker4 a GG 0

i Bow See

に な G キ 10 0 0



o R 表 Rn i graded CM normal domain
at Roa K dg closed field

M fg ref graded R mod of rank r o

o R ュ Mの 次数 付生成系のdegreeの中で最大のもの
とする

更に RAM と仮定する

このとき 任意の R linear 4 12いたが ts M から

ヨ Rトが G
4の t ca coveringmap
へ ft inclusionmap

Ri が
the

F - M
が えられる

すなわち 元 と F G の 基底を 固定することで
4 から K 上 の の x rt 行列 か が 1つ 得られる
逆に K 上 の の 1に1 行列 か を 与えれば

R linear F がと M が 与えられる

以上 の 言殳定と注意のもとで 次 が成り立つ



Then 3.3
i で は

入 e K にリ o F Ms Coker いたと - 10

is a Bourbaki see

は Kの はり の 空 でない 開集合である

Remark
o Tm 3.1 は M ref の場合 の判定法 であるが

論文 内 では pdRMC の場合にも 類似の
判定法 を与えている

の 言命文では更に O t R - 1 Mt I 10 が

Bourbaki seq のとき Mのpresentation
Fit Fo t M 10

から Bourbaki ideal I を 求める方法も与えている



4 Bourbaki ideals of Kosad cycles

S K K B xn polynomial ring
over a field k とする

注 K は infinite でなくてもよい

on Kuや km で 一 K tk - 10

を Koszul cpx of a - an とする

Ki En に対して Zi に Imai とおく

Question
What is a Bourbaki seq of Zi

ideal

Z am Zm 2 R 1 n なので 24 区 に 1 といない

このとき ここが 正しい



Prop 4.1

a For KY Jen Dci Kj is a Boar ideal of Zan

特に Bourbaki idealは uniqueでない

b 恵な ij E 1.2 は 3 いい 川 M 1

is a Boar ideal of Zu 2

Prop4.1 の 鍵 は ヨmultigraded Bourbaki seq of Zm and
Zu 2

という事実による その一方で ここ が 成り立つ

Tm 4.2
a に 3 とすると
車 multigraded Bourbaki seq of Zmi fun 0

b i 22 とすると

車 multigraded Bourbaki seq of Zi for mo



Prop4.3 A Bourbaki ideal of た is

識 に Inn I C
who

t
ちょっと 複雑 な行列

特に に 5 のとき これは

ii 饠鸝 斵

で これは mound で はない


