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[1] 次の重積分の値を求めよ．

(1)
∫

D

(px2 + qy2) dx dy, D = {(x, y) | x2 + y2 ≤ 1}.

(2)
∫
R2

(x2 + y2)e−(x2+y2)2 dx dy.

(3)
∫

D

sin(x + y) dx dy, D = {(x, y) | x ≥ 0, y ≥ 0, x + y ≤ π/2}.

[2] f(x)は R上の連続微分可能な関数とする．D = {(x, y) | x2 + y2 ≤ 1}としたとき，
∫

D

f ′(x2 + y2) dx dy = π(f(1) − f(0))

であることを示せ．

[3] p, q > 0とする．

B(p, q) = 2
∫ π/2

0

cos2p−1 θ sin2q−1 θ dθ,

Γ(p) =
∫ ∞

0

e−xxp−1 dx

とおく．
(1) Γ(p)の右辺の広義積分は収束していることを示せ．

(2) B(p, q) =
Γ(p)Γ(q)
Γ(p + q)

を示せ．


