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[1] 広義積分
∫ π/2

0

log sinx dxは収束することを示せ．

[2] 自然数 nに対し，

In =
∫ π/2

0

sinn x dx

とおく．この値を求めよ．(ヒント: 部分積分を使えばできる．他の方法でできればこのヒン
トに従う必要はない．)

[3] (1) 次の不等式を示せ．（ただし，nは自然数である．）

∫ 1

0

(1 − x2)n dx <

∫ ∞

0

e−nx2
dx <

∫ ∞

0

1
(1 + x2)n

dx.

(2) 第一の積分で x = cos t, 第二の積分で x = t/
√

n, 第三の積分で x = 1/ tan tという変
数変換を行って得られる不等式を書け．

(3) (2)と [2]の結果を使って，積分
∫ ∞

−∞
e−x2

dx の値を求めよ．


