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配点は 1問 25点です．平均点は 58.0点，最高点は 100点 (5人)でした．解答は略
解です．実際の答案ではもっと詳しく書く必要があります．

[1] (1) (2) 定義通り確認すればできます．

[2] すべての整数 n ≥ 1 に対し，µ(E(f > 1/n)) = 0 であることがわかります．n

について和を取って µ(E(f > 0)) = 0 がわかります．

[3] Lebesgue 可積分ではありません．
∑∞

k=1 1/k = ∞ に帰着します．

[4] limk→∞ µ({x ∈ [0, 1]|fn(x) > k}) = 0 なので，Ck > 0 を，Ek = {x ∈
[0, 1]|fn(x) > Ck}, µ(Ek) < 1/2k となるようにとります．ak = 1/(2kCk) とおけ
ば，[0, 1] \

∪∞
k=mEk 上で

∑∞
k=1 akfk(x) は収束します．µ(

∪∞
k=m Ek) < 2/2m で m は

いくらでも大きく取れるので，
∑∞

k=1 akfk(x) はほとんどいたるところ収束します．


