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以下のすべての問題で，考えている測度は Lebesgue 測度である．

[1] [0, 2π]上の可積分関数 f に対し，その Fourier係数を an =
∫ 2π

0

f(x)e−inx dx,

n ∈ Z, と定める．
∑

n∈Z |an|2 < ∞ であれば，f ∈ L2([0, 2π]) であることを示せ．

[2] t > 0 に対し，f(t) =
∑
n∈Z

1
ent + e−nt

とおく．tf(πt) = f(π/t) を示せ．

[3]
∑

n ̸=0,n∈Z

1
n2

einx の値を具体的に求めよ．

[4]
∞∑

n=1

(−1)n+1 1
(2n − 1)3

の値を求めよ．


