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この試験が本来の時間に実施できず，たいへん申しわけありませんでした．
採点は������ ! "������ �の石谷君です．平均は ��点，最高は ���点 ��人�でし

た．簡単な解説をつけます．

#�$ ���点� 留数計算の有名な例として，どこにでも出ているので答えは省略しま
す．�たとえば "��%�&� の '�����& 	( 
�� の ���

#�$ ���点� � � ����� の場合は簡単で，一般の場合は ����� が ����� で稠密な
ことを用いれば，� ) � の場合と同様にできます．

#�$ ���点� � � � � � � � � � の *��&��& 変換は，� +��� になるので，*��&��& 変換して

これになる関数を探すのが簡単です．答えは
�����

�� , ��
です．

#	$ ���点� 条件を *��&��& 変換することにより，� +������ ) +����� となります．ま
た，���� ) �����なので，条件の � ) �の場合より，+����� � �，すなわち +���� � �

がわかります．任意の正の整数 � について � +������ ) +�����であるので � に �	� を代
入して両辺の � 乗根を取ったものとあわせて，正の有理数 �について � +������ ) +�����

となります． +���� の連続性によって，� を正の実数としても同じ式が成り立ちます．
���� ) �����を用いて，+���� ) 
���( 
 � �となりますが，��� � �のとき，+����� �

でなくてはならないので， � � 
 � � です．
 ) � のときは，���� ) � でこれは明ら
かに -�.� なので他の場合を考えると，+���� ) ������( 
  � と書けます．逆 *��&��&

変換でこれを戻して，���� ) 
	����� , 
���( 
 は任意の正の実数( または ���� ) �

が答えとなります．


