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エタール・コホモロジーによる解釈。

2 − 2g = χ(X).

例１．
f∗Q̄� = Q̄� ⊕

⊕

χ:µn→�̄
×
� , �=1

Lχ

LχはU = Y −P1(Fp) 上の smooth層で階数 1．

χ(X) = χ(Y ) +
∑

χ�=1

χc(U,Lχ).

ここで，χc(U,Lχ) = χc(U) = χ(Y ) − (p + 1)だから，

χ(X) = n · χ(Y ) − (p + 1)(n − 1).

例 2．
π∗Q̄� = Q̄� ⊕

⊕

ψ:�p→�̄
×
� , �=1

Lψ

Lψは U = Y −∞ 上の smooth層で階数 1．

χ(X) = χ(Y ) +
∑

χ�=1

χc(U,Lψ).

ここで，χc(U,Lψ) = χc(U) − n = χ(Y ) − (n + 1)だから，

χ(X) = p · χ(Y ) − (p − 1)(n + 1).

エタール射：スキームの射がエタールとは，有限表示，平坦かつΩ1 = 0

例：A = F [X]，B = A[Y ]/(Y n − (Xp − X)) B は A加群として有限生成自由．

Ω1
B/A = BdY/(nY n−1 · dY ) � B/(nY n−1) F [X,

1

Xp − X
] 上ではエタール．

エタール被覆：エタール射の族Ui → U (i ∈ I)がエタール被覆であるとは，
⋃
i∈I Im(Ui →

U)．
エタール層：前層とは反変関手Xet → (集合)のこと．
前層が層であるとは，Ui → U (i ∈ I) がエタール被覆なら F(U) → {(fi) ∈∏
i∈I F(Ui)|fi|Ui×UUj

= fj|Ui×UUj
, i, j ∈ I} が全単射．

準連接層はエタール層：A → Bが忠実平坦でMがA加群なら，0 → M → M⊗AB →
M ⊗A B ⊗A Bは完全．(fpqcデサント）
系　表現可能なら層：

1


