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[47] 次の函数の原点での特異点を分類せよ。極または零点の場合はその位数も求めよ.
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[48] 1/sin2 zの z = 0でのローラン展開
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の係数 a−2, a−1, a0, a1を求めよ.

[49] 関数 f : C → Cが単射であれば f(z) = az + b (a, b ∈ Cは定数) であることを示せ.

ヒント：f(1/z)の 0での特異点を調べよ．

[50] C上の正則関数 f(z)がすべての整数 nにたいして f(n) = n2を満たすとする。この
とき f(z) = z2が成り立つか？さらに lim|z|→∞ |f(z)| = ∞を仮定するとどうなるか？

[51] F (z)をC上の正則関数で周期 2πをもつ (すなわち f(z + 2π) = f(z)が成り立つ)と
るす。次の問に答えよ.

(1) z 6= 0のときG(z) = F
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)
と定義する. logの定義の仕方は一通りには決まら

ないが，GはC \ {0} 上の正則関数を定めることを示せ.

(2) F は次の形の展開式を持つことを示せ. F (z) =
∞∑

n=−∞
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